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“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

PRUEBA ACCESO A LA UNIVERSIDAD (PAU) CONVOCATORIA:
FASE GENERAL ORDINARIA DE
sy I CURSO: 2024-2025 JUNIO
UNIVERSIDAD . A
DE LA RIOJA MATERIA: MATEMATICAS I

INSTRUCCIONES GENERALES Y CALIFICACION
En total el examen consta de 10 preguntas optativas del mismo valor, de las que el/la estudiante debera elegir un maximo
de 5 preguntas, cualesquiera de ellas. El/la estudiante debe indicar claramente, en la primera pagina del triptico, cuales han
sido las 5 preguntas elegidas. (Si no se indica, y se han respondido mas de 5 preguntas, sélo se corregirdn las 5 preguntas
gue se han respondido en primer lugar).
Todas las respuestas deberan estar debidamente justificadas.
Tiempo maximo: 1 horas y 30 minutos.

APARTADO 1. ESTADISTICA Y PROBABILIDAD (2,5 puntos)

La produccién de vino por hectarea (ha) de terreno en una comarca sigue una distribucion
N ( ,u,a) . Los datos historicos indican que solo en el 2% de los afios la produccién supera los 9000

kg/ha, mientras que en el 56% de los anos queda por debajo de los 8315 kg/ha.
a) (1.75 puntos) Calcula la media y la desviacion tipica de la distribucion.
b) (0.75 puntos) Calcula la probabilidad de que la produccion supere los 8500 kg/ha en un afio
elegido al azar.
(Véase la tabla simplificada de la normal tipificada que aparece al final del examen)

APARTADO 2. ANALISIS (2.5 puntos)
Responda a uno de los dos apartados 2.1 o 2.2

2.1 (2.5 puntos) La vela de un barco tiene forma de tridngulo. Si la hipotenusa mide 8 m, calcula
las dimensiones para que la superficie de la vela sea méxima.

2.2 (2.5 puntos) Sea la funcién f(x)=-x*+ax+11, donde « es un pardmetro real. Calcula el

valor de o para que f(X) tenga un maximo relativo en X=1/2. Para ese valor de « calcula el area
encerrada entre las graficas f(x) y f "(x).

APARTADO 3. NUMEROS Y ALGEBRA (2.5 puntos)
Responda a uno de los dos apartados 3.1 o 3.2

3.1 Responda a los dos subapartados siguientes.

a) (1.25 puntos) Dado el sistema de ecuaciones homogéneo

3X+y-z=0
3X+2y-mz=0
X—=y—-2=0

Indica para qué valores de m el sistema tiene solamente la solucidn trivial. Resuelve el
sistema anterior para un valor de m que lo haga compatible indeterminado.

300
b) (1.25 puntos) Dada la matriz A=| 3 3 3 |, resuelve el sistema
300
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“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

| X 0
A-—A" | =7
( 3 j ’
z 1
donde A" es la matriz traspuesta de A.
3.2 Responda a los dos subapartados siguientes.
a) (1.25 puntos) Dada la matriz
1 0 1
A=l1 1 -1
1 0 3
Estudia el rango de la matriz A—Al segin los valores de A€, donde | es la matriz
identidad de orden 3.
b) (1.25 puntos) Dada la matriz
1 -1 2 0
121 3 1
o1 -1 2
0 0 4 -1

Calcula su determinante, ;Qué solucién tiene el sistema AX =D siendo b=(0 0 0 0)

2. Nota, b" denota la matriz traspuesta de b.

APARTADO 4. GEOMETRIA (2.5 puntos)
Responda a uno de los dos apartados 4.1 o0 4.2

4.1 Responda a los dos sub apartados siguientes.

a) (1.25 puntos) Obtén el valor del mpara el cual lasrectas r= x=y=z-m y
X—1

S=— 2—y=22—2
2 3

se cortan. Calcula el punto de corte de r y S para el valor de m calculado.

b) (1.25 puntos) Se consideran los puntos P =(0,2,-1) y Q =(2,-2,1). Encuentra la ecuacién

del plano T que cumple que los dos puntos son simétricos respecto a €l.

4.2 Responda a los dos sub apartados siguientes.

a) (1.25 puntos) Dada larectar, r=X—-2=y+1=-2, calcula la ecuacion de la recta S que corta
a r perpendicularmente y que pasa por Q =(2,-2,1).
b) (1.25 puntos) Dados los planos mx+2y—-3z—-1=0 y 2X—-4y+6z+5=0 halla los valores
de m para que sean:
1) paralelos.
i1) perpendiculares.
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EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

RESPUESTAS CONVOCATORIA DE JUNIO

ESTADISTICA Y PROBABILIDAD
Ejercicio 1:

APARTADO 1. ESTADISTICA Y PROBABILIDAD (2,5 puntos)
La produccién de vino por hectarea (ha) de terreno en una comarca sigue una distribucion

N ( y75 0') . Los datos historicos indican que solo en el 2% de los afios la produccién supera los 9000

kg/ha, mientras que en el 56% de los afios queda por debajo de los 8315 kg/ha.

a) (1.75 puntos) Calcula la media y la desviacion tipica de la distribucion.

b) (0.75 puntos) Calcula la probabilidad de que la produccion supere los 8500 kg/ha en un afio
elegido al azar.

(Véase la tabla simplificada de la normal tipificada que aparece al final del examen)

Solucion:

X = La produccion de vino por hectéarea (ha) de terreno en una comarca. X = N ( y7a a).

a) Nos dicen que “solo en el 2% de los afios la produccion supera los 9000 kg/ha” —>
P(X > 9000) =0.02. También sabemos que “en el 56% de los afios queda por debajo de los

8315 kg/ha” > P(X <8315)=0.56.

9000 — 4

P(X >9000) = 0.02 = {Tipificamos} = P(Z >
O

)=0.02:

9000 — 4

:P(Zs
o

Miramos en la
=1-0.02=098 =

tabla N(0,1)

9000—u 2.05+2.06
- =
o 2

=2.055=9000—- ¢ =2.0550 = |9000—2.0550' =u

z 0 0,01 0,02 0,03 0,04 [{

0 05000 05040 05080 05120 0,5160
0,1 05398 05438 05478 05517 0,5557
0.2 05793 05832 05871 05910 05948
03 06179 06217 06255 06293 0,6331
04 06554 06591 06628 06664 06700
05 06915 06950 0,6985 07019 0,7054
06 07257 0,7201 0,7324 0,7357 0,7380
0,7 07530 07611 07642 07673 0,7704
0.8 07881 07910 0,7939 0,7967 0,7995
09 08159 08186 03212 08238 08264

1 0,8413 0,8438 00,8461 08485 0,8508
08643 08665 08686 08708 08720
(0.8840 08869 0,8888 0,8907 0,8025
0,9032 09049 09066 09082 0,9009
09192 09207 09222 09236 09251
09332 09345 0,9357 09370 0,9382
009452 009463 00471 00481 0,0405
09554 09564 09573 09582 09501
09641 09649 09656 09664 09671

09713 09719 09726 09732 09738
: ety B A W s e S AW e = i

i TR R T S O K

LOTOE 10,9803
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EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

- 8315
P(X <8315)=0.56 = {Tipificamos} = P(Z <—”j ~0.56 =
O
Miramos en la —
= S BDTH 15 [8315- 4= 0.150]
tabla N(0,1) o
Z 0 0.01 0.02 0.03 0,04 I 0,05

b, (.5000 050400 05080 05120 05160 . 0

(0,1 [ = el (,5506 § 0

e 05793 05832 05871 05910 05948 "ULYST 0

Reunimos estas dos ecuaciones en un sistema y lo resolvemos.

9000 —2.0550 = 4

= 8315-9000+2.0550 =0.150 = —685=-1.9050 =
8315-u=0.150

azﬁﬂ 359.58

1.905

685

= | =9000-2.055-——1018261.06
1.905

La media de produccidn tiene un valor aproximado de 8261 kg por hectareay la
desviacion tipica es de 359 kg/ha.

b) X = La produccion de vino por hectéarea (ha) de terreno en una comarca. X = N (8261, 359) .
Nos piden calcular P(X >8500).

85008261

P(X >8500)={Tipifi =P|Z>
(X > ) ={Tipificamos} ( 35

j P(Z >0.666)=

Miramos en la

=1-P(Z <0.666) = {tabla NOLD

} =1-0.7454 =|0.2546

2 0 0,01 0.02 0.03 0,04 0,05

0 05000 05040 05080 05120 05160 05199
0,1 05398 05438 05478 05517 0,5557 0,5596
0,2 05793 05832 05871 05910 05948 05987
0,3 06179 06217 0,6255 06203 06331 0,6368 0,6806
0.4 06554 06591 06628 06664 06700 06736 0.6

o, .6915 l]',EjSJ-'}lJ 0,6985 00,7019 0,7054 0,7088
0,6 o e S P 7

0,7580 0,7611 l)r[:l’ ()ri.n.i Uru(Jl Uu..’-l

a) Medla 8261 kg/ha; Desviacion tipica = 359 kg/ha

b) P(X >8500) =0,2546
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“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

ANALISIS
Ejercicio 2:

APARTADO 2. ANALISIS (2.5 puntos)
Responda a uno de los dos apartados 2.1 0 2.2

2.1 (2.5 puntos) La vela de un barco tiene forma de triangulo. Si la hipotenusa mide 8 m, calcula
las dimensiones para que la superficie de la vela sea maxima.

2.2 (2.5 puntos) Sea la funcién f(x)=-x*+ax+11, donde a es un parametro real. Calcula el

valor de ¢ para que f(X) tenga un maximo relativo en X=1/2. Para ese valor de « calcula el area
encerrada entre las graficas f(x) y f "(x).

Solucion 2.1:

Como se habla de hipotenusa suponemos que el tridngulo es rectangulo.

}r

Aplicando el teorema de Pitagoras tenemos que x> +y* =8> = y>* =64-x> > y=~/64-x" .
El 4rea del tridngulo rectangulo es la mitad del producto de la base por la altura.

X
A(x,y)=7y

Sustituimos en la expresion del area “y” por la expresion obtenida y = /64 — x> .

Xy
A(x,y)==L Jod—x
() 2 :>A(x):—X 62 X
y =v64—X’

Derivamos la funcion area obtenida y averiguamos cuando se anula la derivada (puntos criticos)
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“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

2

Joa—x 4x— =X \/64—x2—X7
:>A'(X) 2464 — X 64—X2

2 2

Jea—x - X i
A'(x)=0= VO4-X o fea—x-— X _o0=

2 64— X’

2

2
64— X =X—:>(x/64—x2) = 64—X =X =

64— x*

=64=2x>=x>=32=|x=432

Comprobamos si este punto critico es maximo o minimo estudiando el signo de la derivada antes y
después x =+/32 .

e En el intervalo (0, \/3—2 ) tomamos X=1 y la derivada vale

V6417 —
’ 2
A'(l) 64-1 312\{7 >0. La funcion crece en (0,\/3—2) )

e En el intervalo (\/_ ,8) tomamos X=7 y la derivada vale

2
4T - > 1715
A'(7) = 5 4-7 _~ s <0. La funcién decrece en (\/3_2,8).

Como la funcion crece antes y decrece después podemos afirmar que en x =+/32 hay un

2
maximo relativo. Para este valor tenemos y =+/64 —X* =,/64 — (\/3—2 ) =32

La superficie de la vela es maxima con x=+/32 e y=+/32.
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“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

Solucion 2.2:

Si la funcioén tiene un maximo relativo en X =1/2 entonces la derivada se anula para este valor.

f(X)=—X"+ax+11= f'(X)=-2x+a

f’(I] :>0=—2%+a:>a—1=0:>

2

El valor buscado es @=1. La funcién queda f (x)=-x*+x+11.

Calculamos la derivada de la funcion f'( x) =-2X+1.

Buscamos los puntos de corte entre las graficas f(x) y f "(x).

f(x)=—x"+x+11 , ,
= X +X+11=-2X+1=0=X"-3x-10=>

f/(x)=-2x+1
3+7
34 (=3) —4(— —=[5=X
e J(=3) =4( 10) 37 _| 2
2 2 3-7
2l [2=x
2

El area encerrada entre las graficas f(x) y f "(X) es el valor absoluto de la integral definida entre
—2 y 5 de la diferencia de las dos funciones.

_[5 f(x)-f ’(x)dx:fz—x2 +x+11—(—2x+1)dx:fz—x2 +3X+10dx =

-2

3

3 2 5 3 <2 (9 )2
={1+3i+10x} :{i+3 > +10-5}{ (-2) +3( 2) +10(-2) |=
3002 ) 2

_ 12507 508 L6i00--133 B a2 B 5706
32 3 32 6

El area tiene un valor de % [] 57.16 unidades cuadradas.

Area = 57,16 u?
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“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

NUMEROS Y ALGEBRA
Ejercicios 3:

APARTADO 3. NUMEROS Y ALGEBRA (2.5 puntos)
Responda a uno de los dos apartados 3.1 o0 3.2
3.1 Responda a los dos subapartados siguientes.
a) (1.25 puntos) Dado el sistema de ecuaciones homogéneo

3X+y-z=0

3X+2y-mz=0

X—-y—-2=0
Indica para qué valores de m el sistema tiene solamente la solucién trivial. Resuelve el sistema
anterior para un valor de m que lo haga compatible indeterminado.

300
b) (1.25 puntos) Dada la matriz A=|3 3 3 |, resuelve el sistema
300

X 0

1
A-——A" | =7
( 3 j d

Z 1

donde A" es la matriz traspuesta de A.

3.2 Responda a los dos sub apartados siguientes.
a) (1.25 puntos) Dada la matriz
1 0 1
1 1 -1
1 0 3

Estudia el rango de la matriz A—Al segtin los valores de A€, donde | es la matriz identidad de
orden 3.
b) (1.25 puntos) Dada la matriz

A=

-1 2 0
I 3 1
I -1 2
0 4 -1

Calcula su determinante, ;Qué solucion tiene el sistema AX =D siendo b =(0 0 0 0)T ?2.

1
2
A=
0
0

Nota, b" denota la matriz traspuesta de b.

Solucion 3.1:

a) Al ser el sistema homogéneo el rango de la matriz de coeficientes y el de la matriz ampliada
siempre coinciden, por lo que el sistema siempre es compatible. Este sistema tiene la solucion
trivial y solo hay dos opciones tiene solo esta solucion o tiene infinitas soluciones (incluyendo la
trivial).

Para que el sistema tenga solo la solucion trivial el rango de la matriz de coeficientes debe ser 3,
coincidiendo con el nimero de incégnitas, por lo que el determinante de esta matriz debe ser
distinto de cero.
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“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

31 -1
La matriz de coeficienteses A=[3 2 —m |. Averiguamos cuando se anula su determinante.
1 -1 -1
31 -1
|A=]3 2 -m=-6-m+3+2+3-3m=—-4m+2
1 -1 -1

A=0=-4m+2=0=4m=2=|m=

NG
N |~

La solucion es la trivial para cualquier valor de m distinto de %

El sistema es compatible indeterminado para m =%. Lo resolvemos para este valor.

X+y-z2=0 3X+y-2=0 3X+y=12

3x+2y—%z:0:> 6X+4y-z=0=.6x+4y-z=0=

X—y—2=0 X-y-z=0 X-y-z=0
6X+4y-3x-y=0 3x+3y=0 X+y=0
= = = =
X=y-=3x-y=0 —2Xx-2y=0 X+y=0
X=4
=S X+Y=0=2>y=-X=2Z2=3X—X=2X=>|qy=-4; Aell
z2=241
X=4
Las soluciones del sistema tienen la expresion {y=-1; 1l .
z2=21

b) Obtenemos la expresion de la matriz A — % AT

. 300 1333 300 I 11 2 -1 -1
A—EAT=333—§O30=333—010=323
300 0 30 300 010 3 -1 0
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“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

2 -1 1) (x 0
El sistema que debemos resolveres [3 2 3 yil=|7].
3 -1 0)\z 1
2x-y—-2=0
El sistema queda 3x+2y+3z=7;. Lo resolvemos.
Ix—y=1
2X-y—-2=0 2X-y—-2=0 2x—(3x—1)—z:0
3X+2y+32=7;=>3X+2y+32=7; =
3x+2(3x—1)+3z=7
3x—y=1 3x—-1=y

2x—3x+1—z:0} l—x—z:O} X=1-1z
=

= = =3(1-2)+z=3>
3X+6X—-2+32=7 9x+3z2=9 3X+z=3

—=3-32+42=3=>-27=0=>[2=0|=|x=1-0=1|=|y=31-1=2

Lasoluciones Xx=1, y=2,z=0.

x=1,y=2,z=0
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“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

Solucion 3.2:

3.2 Obtenemos la expresion de A—Al .

I 0 1 I 00 -2 0 1
A-Al=|1 1 -1|-4]{0 1 Of= I 1-4 -1
1 0 3 0 0 1 1 0 3-4
Para que su rango sea 3 su determinante debe ser no nulo. Averiguamos cuando se anula.
1-4 0 1
A-All=| 1 1-2  -1|=(1-4) (3-2)-(1-4)=(1-A)[(1-2)(3-2)-1]=
1 0 3-4

=(1-2)[3-2-34+ 2" -1]=(1-2)[ A’ —44+2]

1—/1:0—>

4
[A=Al|=0=(1-2)[2* —42+2|=0=4{ A" —42+2=0> A= =

4448
2
Nos surgen tres situaciones diferentes que analizamos por separado.

2+2=2

Situacién 1. A =1y 1#2+/2
En esta situacion el determinante de la matriz es no nulo y el rango de A—Al es 3.

Situacién 2. 4=1
En esta situacion el determinante de la matriz es nulo y su rango es menor de 3.

0 0 1
La matriz queda A—1-1={1 0 -1|. Si tomamos el menor de orden 2 que resulta de
1 0 2

1
quitar la primera fila y la segunda columna (nula) - ‘1 5 ‘ =2+1=3%0.

Elrango de A—Al es2.

Situacién 3. 1=2++/2
En esta situacion el determinante de la matriz es nulo y su rango es menor de 3.
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“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

-1-2 0 1
La matriz queda A—(2+\/§ )I = 1 ~1-+2 -1 |. Si tomamos el menor de
1 0 1-+2
orden 2 que resulta de quitar la primera fila y la segunda columna -

1
=1-2+1=2-2 0. Elrango de A—Al es2.

Situacién 4. 2 =2-+/2
En esta situacion el determinante de la matriz es nulo y su rango es menor de 3.

~1+42 0 1
La matriz queda A—(2—\/§)I = 1 ~1++42 -1 |. Si tomamos el menor de
1 0 1+v2
orden 2 que resulta de quitar la primera fila y la segunda columna -
i L3 =142 +1=2+4/2 %0, El rango de A—Al es 2.
Resumiendo: Si 2 #1 y A#2+2 elrangode A—Al es3.Si A=10 1=2++2 el rango de

A-1l es 2.

b) Calculamos el determinante de A.
1 =1 2 0 Fila2* — 2 - Fila 1?

1 -1 2 0
- 3o j2or 3 o3 -t
0 1 -1 2/ ]2 2 -4 0 0 1 -1 2
0 0 4 -1 0 3 -1 1—>NuevaFila2*| [0 0 4 -1
3 -1 1
=1-(-1)"']1 -1 2|=3-0+4-0-1-24=[-18]
0 4 -1

Como el determinante de A vale —18 distinto de cero esta matriz tiene inversa. La podemos
utilizar para despejar X en la ecuacion AX =D,

AX =b=X=A"b=A"

S O O O
S O o O

La solucion de la ecuacion matricial es X =

S © o O
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“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

GEOMETRIA
Ejercicios 4:

APARTADO 4. GEOMETRIA (2.5 puntos)

Responda a uno de los dos apartados 4.1 0 4.2

4.1 Responda a los dos sub apartados siguientes.

a) (1.25 puntos) Obtén el valor del m para el cual lasrectas r = x=y=z-m y

s=X1_2Y_ 5,9

2

se cortan. Calcula el punto de corte de r y S para el valor de m calculado.

b) (1.25 puntos) Se consideran los puntos P = (0,2,—1) y Q= (2,—2,1). Encuentra la ecuacion del
plano T que cumple que los dos puntos son simétricos respecto a €él.

4.2 Responda a los dos sub apartados siguientes.

a) (1.25 puntos) Dada la recta r=X—2=Yy+1=-2, calcula la ecuacion de la recta S que corta a r
perpendicularmente y que pasa por Q = (2, —2,1).

b) (1.25 puntos) Dados los planos mx+2y—-3z—-1=0 y 2X—4y+6z+5=0 halla los valores de

m para que sean:
1) paralelos.
i1) perpendiculares.

Solucion: 4.1:

a) Obtenemos las ecuaciones paramétricas de cada recta.

. X=a
x-0 y-0 z-m |u =(LLI)
r= — - - =S>r=<y=a ;aell
1 1 1 R(0,0,m)
ZI=M+a«a
— (.31} — _— x=1+4p8
x—1 'y z-1 vs:(2,—,—J—>Ws=2vs=(4,3,1)
S= 5 =3/2=1/2:> 22 =s=y=34 ;pel
Q, (1,0,1) 2=1+p

Las rectas no son paralelas ni coincidentes pues sus vectores directores no tienen coordenadas
proporcionales (distinta direccion).

u, =(1,11) 111

. > —#F—F—

w,=(431)] 4 3 2
Las dos rectas se cortan o cruzan. Para que las dos rectas se corten debe ser nulo el producto
mixto [Ur,Ws, RQS]
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P(0,0,m)]

PQ. =(1,0,1)-(0,0,m)=(1,0,1-m
Qs(l,o,l)}:> Q. =(00-{00m)= )
U =(1,11) 111
W, =(4,3,1) =[u.w,RQ|=]4 3 1 |=
PQ, =(1,0,1-m) 10 1-m

=3(1-m)+1+0-3-4(1-m)-0=3-3m+1-3—-4+4m=m-3

[u.W,RQ, |=0=m-3=0=[m=3]

Para M=3 las rectas r y s se cortan.

X=«a X=1+4p
Para M=3 las rectas quedan r={y=a ;aecll s=y=3p ;pell.
=3+« z=1+p
Hallamos su punto A de corte.
X=«a
r=y=o
a=1+4p
Z=3+a 1+48=3p
ag[ 71277 T lasisapotep
x=1+4/p 3+a=1+p B
s=y=3p
z=1+p
X=1+4(—1):—3

:{ﬂz_l y=3(-1)=-3 =[A(-3,-3,0)

=
3p=-3-[p=-1] 7=1-1=0

Las rectas ry s se cortan en A(-3,-3,0).

b) Si los dos puntos P y Q son simétricos respecto del plano m el plano debe contener al punto
medio del segmento PQ. Ademas, el vector PQ es un vector normal del plano.
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P

.
:
I, %
' 0
P =(0,2,—1)} M = (027D +(2-21) =(1,0,0)
= 2
Q=(2,-2,1)

PQ=(2,-2,1)-(0,2,-1) =(2,-4,2)

M (1,0,0)e 7 M(l,0,0)en}
S = ] = =
anPQZE(z’_4’2):(1’_2’1) T:X=2y+z+D=0

=1-0+0+D=0=>D=-1=|7:X-2y+2-1=0|

El plano 7:x-2y+z-1=0 cumple que los puntos P y Q son simétricos respecto a él.
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Solucion: 4.2:

a) Hallamos la ecuacion del plano perpendicular a la recta r que pasa por el punto Q. Este plano
tiene como vector normal el vector director de la recta.

r:X+y-2+D=0

Q=(2,—2,1)e7r} Q=(2,21)ex }
- = =
n

=2-2-1+D=0=>D=1=|z:X+y-2+1=0|

Hallamos el punto P de corte de la recta r y el plano .

T:X+y—-2+1=0
}: X—2=-2—>X=2-7 =>2-72-1-2-2+1=0=
y+l=—2—>y=-1-2

T:X+y—z+1=0
r=x-2=y+1=-z

=-37=-2=|2=

w | N

(4 -5 2)
= =>P|-,—.,—
2 -5 333

La recta que buscamos es la que pasa por los puntos P y Q.

Autor: JUAN ANTONIO MARTINEZ GARCIA
www.apuntesmareaverde.org.es

Matematicas Il. Curso 2024 —2025.
Comunidad Auténoma de La Rioja

ﬂu
Textos Marea Verde



“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

p(ii%jes
37373 :@:(2,—2,1)—(f,_—5,3)=[3,_—1,1j
333 333
Q(2,—2,1)es
— X=2+24
uS=3PQ:{2;4J)
=>[S:sy=—2-4; 1ell
Q(L—QJ)es 7144

La recta s que corta a r perpendicularmente y que pasa por Q = (2, -2, 1) tiene ecuacion:

X=2+24
S:sy=-2-4; 1€l
2=1+A1

b) Hallamos los vectores normales de cada plano.

7imx+2y-3z2-1=0=>n=(m,2,-3)

7' 2X—4y+62+5=0=>n"=(2,-4,6)

b.i)) Para que los planos sean paralelos sus vectores normales deben tener coordenadas
proporcionales.

=)

—(m,2,-3 _ _
"= )}:g e T e B

n'=(2,-4,6) -4 6 2

Para M=—1 los planos son paralelos o coincidentes. Los planos quedan —x+2y—-3z—-1=0y
2X—4y+62+5=0. Multiplicamos la ecuacion del primer plano por —2 y nos queda
2Xx—-4y+6z+2=0, observamos que las ecuaciones de los dos planos no son las mismas y
los planos no son coincidentes y por tanto, son paralelos.

b.ii) Para que lo planos sean perpendiculares los vectores normales deben ser perpendiculares,
esto implica que su producto escalar debe ser igual a cero.

n=(m,z2,-3)

"=(2,-4,6) = (m,2,-3)(2,-4,6)=0=2m-8-18=0=2m-26=0=

n=0

B

Para M=13 los planos son perpendiculares.

Matematicas Il. Curso 2024 —2025.
Comunidad Auténoma de La Rioja
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PRUEBA ACCESO A LA UNIVERSIDAD (PAU) CONVOCATORIA:
FASE GENERAL EXTRAORDINARIA
CURSO: 20242025
UNIVERSIDAD A
DE LA RIOJA MATEMATICAS I

INSTRUCCIONES GENERALES Y CALIFICACION

En total el examen consta de 10 preguntas optativas del mismo valor, de las que el/la estudiante debera elegir un maximo
de 5 preguntas, cualesquiera de ellas. El/la estudiante debe indicar claramente, en la primera pagina del triptico, cuales han
sido las 5 preguntas elegidas. (Si no se indica, y se han respondido mas de 5 preguntas, sélo se corregirdn las 5 preguntas
que se han respondido en primer lugar).

Todas las respuestas deberan estar debidamente justificadas.

Tiempo méaximo: 1 horas y 30 minutos.

BLOQUE OBLIGATORIO. ESTADISTICA Y PROBABILIDAD

Ejercicio 1:
APARTADO 1. ESTADISTICA Y PROBABILIDAD (2,5 puntos)

Para iluminar una estancia se requiere instalar focos. El tiempo de vida de los focos es una
variable normal con media de 2000 horas. Se sabe que, tomando un foco al azar la probabilidad
de que luzca mas de 1800 horas es 0.8289. Calcula:

a) la desviacion tipica de la distribucién, (1 punto).

b) cuantas horas de vida debe tener un foco para estar en el percentil 90, (0.5 puntos).

¢) el porcentaje de focos que no tendran una duracién aceptable, considerando como duracién

aceptable al menos 1600 horas, (1 punto).
(Véase la tabla simplificada de la normal tipificada que aparece al final del examen)

BLOQUE CON OPTATIVIDAD 1: ANALISIS
Ejercicio 2:

APARTADO 2. ANALISIS (2.5 puntos)
Responda a uno de los dos apartados 2.1 0 2.2

2.1 (2.5 puntos) Un campo de atletismo de 1 km de perimetro consiste en un rectangulo con un
semicirculo en cada uno de los dos lados opuestos. Hallar las dimensiones del campo para que

el area de la parte rectangular sea lo mayor posible.

2.2 (2.5 puntos) Sea la curva y=A4x—x",4€R". Determina el valor de 4 para que el area
encerrada entre la curva y y el eje de abscisas sea 36. Representa la curva.

BLOQUE CON OPTATIVIDAD 2: NUMEROS Y ALGEBRA

Ejercicio 3:
APARTADO 3. NUMEROS Y ALGEBRA (2.5 puntos)
Responda a uno de los dos apartados 3.1 0 3.2

3.1 Responda a los dos subapartados siguientes.

1 5 -1 0
a) (1.25 puntos) Dadas las matrices 4 =[4 2] v B =[ 3 6]' Halla las matrices X e Y

soluciones del sistema,

2X-3Y =4,
X-Y=B.
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b) (1.25 puntos) En una fabrica se produce queso y mantequilla. Para fabricar.una unidad de
queso se precisan 10 unidades de leche y 6 horas de mano de obra. Para la mantequilla, se
necesitan 5 unidades de leche y 8 horas de mano de obra por unidad. Sabiendo que tenemos
disponibles cada dia 100000 unidades de leche y 110000 horas de mano de obra, calcular la
produccion posible de queso y de mantequilla considerando que utilizamos todo lo
disponible.

3.2 Responda a los dos subapartados siguientes.

a) (1.25 puntos) Dadas las matrices A =[§ OJ y B= (2 _2], halla las matrices Xy X~

tal que X4X' =B,

b) (1.25 puntos) Determina la relacion entre a y b, con a,be B conocidos, para que el
sisterna
2x+y-3z=a
{—Zx —y+3z=b
sea compatible. ;Puede ser compatible determinado?

BLOQUE CON OPTATIVIDAD 3: GEOMETRIA
Ejercicio 4:

APARTADO 4. GEOMETRIA (2.5 puntos)
Responda a uno de los dos apartados 4.1 0 4.2

4.1 Responda a los dos subapartados siguientes.

a) (1.25 puntos) Dados los planos de ecuaciones
x+y+z=2

Determina el valor del parametro m para que los planos se corten en un punto. En este
caso, determina el punto de corte.

b) (1.25 puntos) Calcula la distancia de la recta rz"_‘13 - J’T‘l 2

al plano

ai—x=3y+z+4=0.

4.2 Responda a los tres subapartados siguientes.
a) (0.5 puntos) Dado ¢l punto P=(0,2,1), halla la ecuacioén del plano que contiene a P y es

paraleloa 7:2x—5y+z+3=0.

b) (0.5 puntos) Dado el punto P =(1.0,—3) halla la ecuacion del plano que contiene a P y es

perpendicular a la recta r:
_|5x+y-z=4
" :{2x—2y—z=5
¢) (1.5 puntos) Calcula la distancia entre las rectas
x=5+4 x=2+3u
F=qy=-1 s=qy=2—u
z=8+24 z=—1+4u
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RESPUESTAS CONVOCATORIA EXTRAORDINARIA

BLOQUE OBLIGATORIO: ESTADISTICA Y PROBABILIDAD
Ejercicio 1:
APARTADO 1. ESTADISTICA Y PROBABILIDAD (2,5 puntos)

Para iluminar una estancia se requiere instalar focos. El tiempo de vida de los focos es una
variable normal con media de 2000 horas. Se sabe que, tomando un foco al azar la probabilidad
de que luzca mas de 1800 horas es 0.8289. Calcula:

a) la desviacion tipica de la distribucién, (1 punto).

b) cuantas horas de vida debe tener un foco para estar en el percentil 90, (0.5 puntos).

¢) el porcentaje de focos que no tendran una duracién aceptable, considerando como duracién

aceptable al menos 1600 horas, (1 punto).

(Véase la tabla simplificada de la normal tipificada que aparece al final del examen)

Solucion:

X = El tiempo, en horas, de vida de un foco. X =N (2000,0).

a) Nos dicen que “la probabilidad de que un foco elegido al azar luzca mas de 1800 horas es
0.8289.” > P(X >1800)=0.8289.

1800—-2000

P(X >1800) = 0.8289 = {Tipificamos} = P(Z >
O

j =0.8289 =

_ Mi I
~p[z>229 08289 = p[ 7 <229 | _0.8289 — )V AmOS AR
o o tabla N(0,1)

= @ =095= |0 =& =MD 210.53 horas
o 0.95 19
2z () 0,01 0.02 0.03 0,04 l 0,05

0 05000 05040 05080 05120 05160
0,1 05398 05438 05478 0,5517 0,5557
0.2 05793 05832 05871 05910 05048
0,3 06179 06217 06255 06203 06331
0.4 06554 06591 06628 06664 06700
0.5 06915 06950 06985 07019 07054
0.6 07257 07201 0,7324 07357 00,7380
0.7 07530 07611 07642 07673 07704
0.8 07881 0,7910 0,7939 0,7967 0,7995
[}_9 I ] (] & & ] &l i) L ead Ty T |

e Mmoo

[ .

0,8289

b) Nos piden hallar “t” tal que P (X <t)=0.90.
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P(X <t)=0.90 = {Tipificamos} = P| Z 122000090
4000/19
= 200 g t—2000 = 2002 - B0 06047
4000/19 19 19

z 0 0,01 0,02 0,03 0,04 0,05 0,06 0,07 0,08
0 05000 05040 05080 05120 05160 05199 05239 05279

0,1 05398 05438 05478 05517 05557 05506 05636 05675 0,414
0,2 05793 05832 05871 05910 05948 05987 06026 0,6064 0,403
0,3 06179 06217 06255 06203 06331 06368 0,6406 06443 0,480
04 06554 06591 06628 06664 06700 06736 06772 0,6808 0,0k44
0,5 06915 06950 06985 07019 07054 07088 07123 07157 0,790
0,6 07257 0,7291 0,7324 0,7357 0,7380 0,7422 0,7454 0,7486 07§17
0,7 07580 07611 07642 07673 07704 07734 07764 07794 0,7k23
0,8 07881 07910 07939 07967 0,7995 08023 0,8051 0,8078 0,506
0,0 08150 08186 08212 08238 08264 08280 08315 0,830 05965
1 08413 08438 08461 08485 08508 08531 08554 08577 0,3599
0,8643 0,8665 08686 08708 08729 08749 08770 0,8790
1,2 ; e ; 0,8007

El percentil 90 esta situado en las 2269.47 horas de duracion.

b) Calculamos P (X >1600).

P(X >1600)={Tipificamos} = P[Z >wj: P(Z>-19)=
4000/19

Miramos en la

=p(z g1,9)= =[0.9713
tabla N(0,1)
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SLrLLLLorPrrrRrrRRRPRRPRRER

El1 97.13% de los focos tienen una duracion aceptable.

97,13 %
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BLOQUE CON OPTATIVIDAD 1: ANALISIS
Ejercicio 2:
APARTADO 2. ANALISIS (2.5 puntos)
Responda a uno de los dos apartados 2.1 0 2.2

2.1 (2.5 puntos) Un campo de atletismo de 1 km de perimetro consiste en un rectangulo con un

semicirculo en cada uno de los dos lados opuestos. Hallar las dimensiones del campo para que
el area de la parte rectangular sea lo mayor posible.

2.2 (2.5 puntos) Sea la curva y=Ax—x",4€R". Determina el valor de A para que el area
encerrada entre la curva y y el eje de abscisas sea 36. Representa la curva.

Solucion 2.1:

Hacemos un dibujo del campo de atletismo y damos nombre a cada uno de sus componentes.
X

El radio del semicirculo es la mitad del lado corto del campo: y =2r.

El perimetro vale 1 km = 2x+2zr=1—-27zr=1-2x= rzzi—i.
T 7
Obtenemos la expresion del area de la parte rectangular.
A(X,y)=xy
(x.3) I x) x 2x
y=2r = A(X)=2xr =2X| —-— |=—~-
2r & T 7
_1_x
2r =«
Buscamos los puntos criticos de la funcion area.
X 2x 1 4x
AX)=———=2A'(X)=———
(x)=—-= (x)=—-—
, 1 4x 1
A(x)=0=>—-—=0=1-4x=0=4x=1=|x=—=0.25km
T T 4
Sustituimos este valor en la segunda derivada.
1 4x 4 4
A(X)=———=2>A"(X)=——= A" (025)=——<0
()=1-2 s a()=-2 = Av(025)=-2
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Al ser negativa la segunda derivada podemos decir que el area tiene un maximo relativo en

1 1/4 2 1 1 1
X=0.25. Para este valor tenemos que Y = 2(———) = 2(———) =2—=—110.1592.

2r @ 4r 4Arx 4 2rm
El campo con 4rea méaxima en su parte rectangular tiene el lado recto de longitud 0.25 km y
2L [0 0.1592 km en el lado situado en la parte del semicirculo.
7T

0.25 km

0.1592 km

Rectangulo de lados 0,25 km y 0,1592 km
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Solucion 2.2:

Averiguamos los puntos de corte de la curva con el eje de abscisas.

y=Ax-x>,Aell” x=0
EjeOX ->y=0 A-—x=0=|x=A>0|

El area encerrada entre la curva y y el eje de abscisas es el valor absoluto de la integral definida
entre 0 y A de la funcion.

SIRE B [o A2 3 PYIPS 3 3 3
[ Ax=cax= X (AN A A O A A A
0 2 3] 2 3 2 3 2 3 6

}:> AX—X2:0:>X(A—X)=0:>{

3
El area tiene un valor de 2 unidades cuadradas.
6
Igualamos el area a 36 y obtenemos el valor de A.
3

%:36: A =6"=[A=6]

Para A=0 el 4rea encerrada entre la curva y y el eje de abscisas vale 36 unidades cuadradas.

Dibujamos la gréafica de la curva Y= 6X—X". Su grafica es una parabola con puntos de corte con el

eje da abscisas A(0, 0) y B(6, 0). Por lo que el vértice esta situado en X=3. El vértice tiene
coordenadas V(3, 9) y es el maximo absoluto de la funcion.

Miximo
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NUMEROS Y ALGEBRA
Ejercicio 3:

APARTADO 3. NUMEROS Y ALGEBRA (2.5 puntos)
Responda a uno de los dos apartados 3.1 03.2

3.1 Responda a los dos subapartados siguientes.

1 5 -1 0
a) (1.25 puntos) Dadas las matrices A4 ={4 2] v B =[ 3 6} Halla las matrices X e Y

soluciones del sistema,
2X-3Y =4,
X-¥Y=B.

b) (1.25 puntos) En una fibrica se produce queso y mantequilla. Para fabricar.una unidad de
queso se precisan 10 unidades de leche v 6 horas de mano de obra. Para la mantequilla, se
necesitan 5 unidades de leche y 8 horas de mano de obra por unidad. Sabiendo que tenemos
disponibles cada dia 100000 unidades de leche y¥ 110000 horas de mano de obra, calcular la
produccién posible de queso y de mantequilla considerando que utilizamos todo lo
dispomble.

3.2 Responda a los dos subapartados siguientes.
a) (1.25 puntos) Dadas las matrices 4= [z OJ v B =(§ _2] , halla las matrices Xy X'

tal que XAX ' =B.

b) (1.25 puntos) Determina la relacion entre a y b, con a,be ® conocidos, para que el
sistema
2x+y-3z=a
{—2x —y+3z=b
sea compatible. ;Puede ser compatible determinado?

Solucion 3.1:

b) Resolvemos el sistema matricial.

2X =3Y =A, 2X-3Y=A
= :>2(B+Y)—3Y:A:2B+2Y—3Y:A:>

X -Y =B. X =B+Y
-1 0 1 5 -2-1 0-5 -3 -5
=2B-Y=A=Y=2B-A=2 - = = =
3 6 4 2 6-4 12-2 2 10
-1 0 -3 -5 -1-3 0-5 -4 -5
3 6 2 10 3+2 6+10 5 16
. s . -4 -5 -3 -5
La solucidon del sistema es X=(5 JeY=( J

16 2 10
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b) Llamamos “x” al nimero de unidades de queso e “y” al numero de unidades de mantequilla que
se fabrican diariamente. Ponemos los datos en una tabla.

Leche Horas de mano de obra
Unidades de queso (x) 10x 6x
Unidades de mantequilla (y) Sy 8y
TOTALES | 10x+5y 6X+8Yy

“Disponemos cada dia de 100000 unidades de leche y 110000 unidades de mano de obra.
Considerando que utilizamos todo lo disponible” = 10X+5y =100000; 6x+8y =110000.

Resolvemos el sistema formado por estas dos ecuaciones.

10x+5y =100000 :>2x+y:20000 :>y:20000—2x N
6Xx+8y =110000 3x+4y=55000 3x+4y=55000

= 3X+4(20000—2X) =55000 = 3x+80000 —-8x =55000 =

= 25000 =5x=|X=5000| = |y =20000—2-5000 =10000

Se producen 5 000 unidades de queso y 10 000 unidades de mantequilla.
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Solucion 3.2:

] a b
a) Consideramos X :[ j
c d

XAX™'=B = XAX'X =BX = XA=BX =

a b2 0 8 -9)\a b 2a -b 8a—-9c 8b-9d
c d)lo -1 6 -7)\lc d 2c —-d 6a-7c 6b-7d

a—gc—ic
2a=8a-9c —6a=-9c¢ 6 2
-b=8b-9d —-9b =-9d b=d 3c/2 b
= = = =X =
2c=6a-7c 9c = 6a 2c—a c b
—d =6b-7d 6d =6b 6
d=>b
Como debe existir la inversa de la matriz X su determinante debe ser distinto de cero.
3c/2 b
X = J30C pebel
c b 2 2 =>—#20=>b=0,c#0
|X|=0

Determinamos la inversa de X.

Adi 3c/2 ¢
Lo Ad(xT) " b_2(b b ]_(2“: —2/0]

—¢ 3¢/2) \=2/b 3/b

|X| bc/2 bc

. 3c/2 Db 2/¢c =2/c\

Las matrices buscadas son X = X' = , siendo b=0y c#0.
c b -2/b  3/b
b) Sumamos a la segunda ecuacion la primera.
Ecuacién 2* + Ecuacion 1°
2X+y-3z=a -2x -y +3z =b 2X+y-3z=a
= =

-2Xx—-y+3z=b 2X 4y -3z =a O=a+b

0 =b+a— Nueva Ecuacion 2°

El sistema es compatible cuando a+b=0—->b=-a.

El sistema nunca puede ser compatible determinado pues hay 3 incégnitas y solo 2 ecuaciones.
El rango de la matriz de coeficientes y el rango de la matriz ampliada nunca puede ser igual al
nimero de incégnitas (3), como mucho pueden ser iguales a 2 y obtener un sistema compatible
indeterminado.
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GEOMETRIA. BLOQUE CON OPTATIVIDAD
Ejercicio 4:

APARTADO 4. GEOMETRIA (2.5 puntos)
Responda a uno de los dos apartados 4.1 0 4.2

4.1 Responda a los dos subapartados siguientes.

a) (1.25 puntos) Dados los planos de ecuaciones

X+y+z=2

Determina el valor del pardmetro m para que los planos se corten en un punto. En este
caso, determina el punto de corte.

b) (1.25 puntos) Calcula la distancia de la recta r=*—> = ¥ ~1_Z%

2
al plano
-1 2 5 P

mi-x-3y+z+4=0.

4.2 Responda a los tres subapartados siguientes.

a) (0.5 puntos) Dado el punto P=(0,2,1), halla la ecuacion del plano que contiene a P y es
paraleloa 7-2x—5y+z+3=0.

b) (0.5 puntos) Dado el punto P =(1.0,-3) halla la ecuacién del plano que contiene a P y es
perpendicular a la recta r:

_|5x+y-z=4
rz{Zx—Zy—z=5
¢) (1.5 puntos) Calcula la distancia entre las rectas
x=5+4 x=2+3u
r=qy=-1 s=Eyy=2-—pu
z=8+24 z=—1+4u

Solucion 4.1:

Matematicas Il. Curso 2024 —2025.
Comunidad Auténoma de La Rioja

a) Son 4 planos y su punto de corte, si existe, se obtiene de la resolucion del sistema formado por
sus ecuaciones. Lo intentamos resolver.

X+y+z=2 =2-X-1
y y 2X+2—-X—7—-2=4 X—2=212
2Xx+y—-z=4 2X+y—z=4

= ={mxX+2-X—-z+32=6=> (m—l)x+22:4:
mx+y+3z=6 mx+y+3z=6

X—2Z=m X—2Z=m
X—2Z=m X—2Z=m

{(m—l)x+x—2:4 mx=6
=

= =2X=6=>
X—X+2=m 2=m
1 1 3
:>:>3—2=22:> z=5 = y:2_3_5_7
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. . .2 .. -3 1
El sistema tiene solucién cuando M=2 y la solucidn es el punto P(3,7,5j.

b) Estudiamos la posicion relativa de la recta y el plano. Comprobamos si el vector director de la
recta es perpendicular al vector normal del plano.

. x—3=y—1=z+2 _':=(1,2,5)} o
)

-1 2 5 =
m:=X=3y+z+4=0

El vector director de la recta y el vector normal del plano son perpendiculares y por tanto la
recta o esta contenida en el plano o es paralela al plano. En cualquiera de los dos casos podemos
calcular la distancia de la recta al plano como la distancia de cualquiera de sus puntos al plano.

Sabemos que P, (3,1,-2) es un punto de la recta.

3(3,1,—2)
w:—X=-3y+z+4=0

}:d(r,n)=d(F’,,n)= B2 4 AL,

Yy ey S

La distancia de la recta r al plano 7 es de [11.21 unidades.

YNIT
1

D=1,21u
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Solucion 4.2:

a) Un plano " paralelo a 7:2X—5y+2+3 =0 tiene ecuacion 7:2X-5y+z+D=0.

Determinamos el valor de D que hace que el plano paralelo contenga el punto P = (0,2,1) .

P=(0.21)er
(0.21)e7 =2:0-52+14D=0=-9+D=0=>[D=9|
7" 2X=5y+z+D=0

El plano que buscamos tiene ecuacion 7 ":2X—-5y+2+9=0.

b) El plano perpendicular a la recta r tiene como vector normal el vector director de la recta.
Hallamos el vector director de la recta.

SX+y—-z=4 S5X+y—-4=z
r= = = 2X-2y-5x-y+4=5=>

2X-2y—-7=5 2X-2y—-z=5

-1

= -3Xx-3y=1=-1-3x=3y= y:?—x =
X=4
= z:5x—l—x—4:_—13+4x =Tr= y:_—l—/i :>\Tr:(1,—1,4)
3 3 3
z=_—13+4/1
3

Hallamos la ecuacion del plano que contiene el punto P y con vector normal \Tr =(1,-1,4).

n=v, =(L,-1,4)] 7:x-y+4z+D=0
=
P=(1

1-0+4(-3)+D =
.O,—3)E7Z' PE(1‘09_3)E72' }: 0+ ( 3)+ 0=

=-114D=0=>D=11=|7:Xx-y+4z+11=0)

El plano que contiene a Py es perpendicular a la recta r tiene ecuacion
T:X-y+4z+D=0.

c¢) Estudiamos la posicion relativa de las rectas. Determinamos primero un punto y un vector
director de cada recta.
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X=5+4 {Pr(S,—l,S) X=2434 {Qs(z,z,—m
r=sy=-1 =+4_ S=qy=2—-u =<_.
jogi2y  =(10.2) 1olvay  Us=(3-14)

Los vectores directores no tienen coordenadas proporcionales, por lo que las rectas no son
paralelas ni coincidentes.

_ —FE—FE—
u, =(3,-14 3 -1 4
Las rectas se cortan o cruzan. Calculamos el valor del producto mixto [\Tr, U:, Pr—Qs] .
P (5,-138) __
PQ,=(2,2,-1)-(5,-1,8)=(-3,3,-9

Qs(z,z,—l)}: @2 GE )
v, =(1,0,2) 10 2
U =(3-14)  =[V,Uu,RQ|=[3 -1 4[=9+0+18-6-0-12=9%0
RO - (33,9 R

Al ser el producto mixto distinto de cero las rectas se cruzan.

[7..79]

erus

Calculamos su distancia entre las rectas r y s con la formula d(r,s) =

_(1,0,2)} _ Lk

=SV xU =1 0 2/=0+6j-k+0-4j+2i=2i+2j—k=(2,2,-1)
(3,-1,4)

v
s 3 -1 4

|9| —i: 3u

V2212412 o

d(r,s)= ‘[Vr’US,RQsJ

[ —

V, XU,

La distancia entre las rectas r y s vale 3 unidades.
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