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RESPUESTAS CONVOCATORIA DE JUNIO

up PRUEBA ACCESO A LA UNIVERSIDAD (PAU) CONVOCATORIA:

e FASE GENERAL ORDINARIA DE
eyl CURSO: 2026

UNIVERSIDAD . JUNIO

DE LA RIOJA MATERIA: MATEMATICAS Il

INSTRUCCIONES GENERALES Y CALIFICACION

El examen consta de cinco preguntas, las tres primeras obligatorias.
Las dos tltimas preguntas tienen opcionalidad interna.

Cada pregunta se puntiia con 2 puntos.

Todos los procesos conducentes a la obtencién de resultados deben
estar suficientemente justificados.

Solo se permite el uso de calculadoras que aparecen en el listado publicado en la web
de la Universidad de La Rioja. No se permite el préstamo de materiales (ni boligrafos,
ni tipex, ni materiales auxiliares) entre el alumnado, durante el examen.

PARTE A (Contesta TODAS las preguntas de esta parte. Preguntas 1,2y 3.)

Pregunta 1.

PARTE A (Contesta TODAS las preguntas de esta parte. Preguntas 1,
2y 3.) .

Pregunta 1.

En el grado de Matematicas la probabilidad de aprobar las asignaturas: Métodos
Algoritmicos en Matematicas, Estadistica y Bases de datos son 60%, 75 % y 80 %,

respectivamente.

a) Elegido al azar un estudiante que cursa las tres asignaturas, calcula la proba-
bilidad de aprobar las tres. [0.5 puntos]

b) Elegido al azar un estudiante que cursa las tres asignaturas, calcula la proba-
bilidad de suspender solo una de las tres. [0.75 puntos]

c) Elegido al azar un estudiante que habiendo.suspendido solo una de las treé.,
calcula la probabilidad de que haya sido Métodos Algoritmicos en Matemdticas.

[0.75 puntos]

Pregunta 2.

Contesta justificadamente los siguientes apartados:

(a) En un reparto de tierras una de las parcelas esta delimitada por las curvas
y=+A—z,y=+4— 4z e y = 0. Ayudéndote de la Figura 1, determina el
4rea de esa parcela. [1 punto] ’

(b) En dicha parcela el propietario decide hacer una piscina rectangular, de tal
manera que uno de sus lados estd en el eje y = 0, véase la Figura 1. Calcula el
4rea méaxima de la piscina. [1 punto]

Figura 1: Parcela con piscina
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Pregunta 3:

Contesta justificadamente los siguientes apartados:

En una tienda de comida para llevar, el producto més vendido se elabora con tres
variantes: A, B y C. Cada variante se vende en dos tamafios: pequefio y grande. Cada
dfa se elaboran las cantidades de cada variante que aparecen en la siguiente tabla:

A| B C
pequeno | 100 | 50 | 100
grande | 160 | 150 | 100

De la variante A venden en tienda el 50 %, de la variante B el 60 % y de la variante
C el 40 %. El resto se reparte a domicilio.

a) Escribe la matriz que expresa el mimero de productos segin el tamafio y la
variante. [0.5 puntos|

b) Escribe la matriz que expresa el nimero de productos y el porcentaje segin la
variante y el tipo de venta. [0.5 puntos]

¢) Caleula la matriz que expresa el niimero de productos segiin tamano y tipo de
venta. [1 punto) ‘

Ejercicio 4:
PARTE B (Preguntas 4 y 5.)

Pregunta 4. Contesta solo a una de las siguientes preguntas (4.1 0 4.2)

4.1 Dada la funcién f(z) = ze,

a) determina su dominio y las ecuaciones de sus asfntotas, [0.75 puntos].

b) Halla los extremos relativos e intervalos de crecimiento y decrecimiento y,
los puntos de inflexion, [0.75 puntos].

¢) Con la informacién obtenida en los apartados anteriores representa la cur-
va, [0.5 puntos].

4.2 Contesta justificadamente los siguientes apartados:

a) [1 punto] Calcula el siguiente limite
a#0

b) Sea la funcién f(z) = 2%(z — 1)*+ 1. Demuestra que la ecuacion f'(z) =0
tiene alguna solucién en (0, 1), [1 punto].

Ejercicio 5:
Pregunta 5. Contesta solo a una de las siguientes preguntas (5.1 o 5.2)

5.1 Contesta justificadamente los siguientes apartados:

En un chiringuito de playa se instala un toldo para los clientes. El toldo se coloca
en los siguientes puntos de apoyo: (3,8, 17/2), (4,6,37/4), (2,8,8) y (s,16,8),
con s € R.

a) Determina la ecuacién del plano que contiene al toldo. [0.75 puntos]
b) Calcula el valor de s para que los cuatro puntos sean coplanarios, es decir,
estén en el mismo plano. [0.75 puntos]

c) Se quiere instalar un altavoz para poner miisica y este debe estar como
minimo a 2 metros de distancia del toldo, jestard correctamente colocado
si el altavoz esté en el punto (0,0,5)? [0.5 puntos]

5.2 Contesta justificadamente los siguientes apartados:

T = —2\,
T z—1
Seanlasrectasv‘:—=y—-3=-2;YSC y=A
- = z:1+)\,

a) Estudia la posicién relativa de las dos rectas 7 y s. [1 punto]
b) Determina la ecuacién del plano que pasa por el punto P = (1,1,~1) y es
paralelo a las dos rectas 7 y s. [1 punto]
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Tabla simplificada de la distribucién normal tipificada

z 0 0,01 002 003 004 005 006 007 008 0,09
0 0,5000 0,5040 0,5080 0,5120 0,5160 0,5199 0,5239 0,5279 0,5319 0,5359
0,1 05398 0,5438 05478 0,5517 05557 0,5596 0,5636 05675 0,5714 0,5753
0,2 05793 0,5832 05871 0,5910 05948 0,5987 0,6026 06064 0,6103 0,6141
0,3 06179 0,6217 06255 0,6293 06331 0,6368 0,6406 0,6443 0,6480 0,6517
04 06554 06591 06628 06664 06700 06736 0,6772 06808 0,6844 0,6879
05 06915 0,6050 06985 0,7019 0,7054 0,7088 0,7123 07157 0,7190 0,7224
0,6 0,7257 0,7201 0,7324 0,7357 0,7380 0,7422 0,7454 0,7486 0,7517 0,7549
0.7 07580 0,7611 0,7642 0,7673 0,7704 0,7734 0,7764 07794 0,7823 0,7852
0.8 07881 0,7910 0,7939 0,7967 0,7995 0,8023 0,8051 0.8078 08106 0,8133
09 08159 08186 08212 0,8238 08264 0,8280 08315 08340 08365 0,8389
1 08413 08438 08461 08485 08508 08531 08554 08577 0.8599 0,8621
1,1 08643 08665 0,868 08708 08720 08749 08770 08790 0,8810 0,8830
1.2 0,8849 0,889 0,8888 0,8007 0,8925 0,8944 08962 0,8980 0,8997 09015
1,3 0,0032 0,9049 0,9066 0,9082 0,9099 009115 09131 009147 09162 09177
14 09192 09207 09222 09236 09251 09265 09279 09292 09306 09319
1.5 09332 09345 09357 09370 09382 09394 09406 09418 09429 09441
1,6 0,9452 0,9463 0,9474 09484 0,9495 09505 09515 09525 09535 0,9545
1,7 09554 09564 0,9573 0,9582 0,9591 0,9599 09608 09616 09625 09633
1,8 09641 09649 09656 0,9664 09671 09678 0,9686 09693 0,9699 0,9706
1,0 09713 09719 09726 09732 09738 09744 09750 09756 09761 0,9767
20,9772 09778 0,9783 09788 0,9793 09798 09803 09808 09812 09817
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Pregunta 1.

PARTE A (Contesta TODAS las preguntas de esta parte. Preguntas 1,
2y3.)

Pregunta 1.

En el grado de Matematicas la probabilidad de aprobar las asignaturas: Métodos
Algoritmicos en Mateméticas, Estadistica y Bases de datos son 60 %, 75% y 80 %,

respectivamente.

a) Elegido al azar un estudiante que cursa las tres asignaturas, calcula la proba-
bilidad de aprobar las tres. [0.5 puntos]

b) Elegido al azar un estudiante que cursa las tres asignaturas, calcula la proba-
bilidad de suspender solo una de las tres. [0.75 puntos]

c) Elegido al azar un estu.diante que habiendorsuspendido solo una de las Fres,
calcula la probabilidad de que haya sido Métodos Algoritmicos en Matematicas.

[0.75 puntos]

Solucion:

a) Llamamos A, B y C a los sucesos aprobar Métodos algoritmicos en matematicas, Estadistica y
Bases de datos, respectivamente. Nos dicen que P(4)=0.60, P(B)=0.75 y P(C)=0.80.

Suponemos que los sucesos A, B y C son independientes entre si, por lo que la probabilidad
de aprobar las tres asignaturas es el producto de las probabilidades de aprobar cada una de
ellas.

P(4nBNC)=P(4)-P(B)P(C)=0.60.750.8=

La probabilidad de aprobar las tres asignaturas vale 0.36.

b) El suceso suspender solo una de las tres asignaturas puede ocurrir de tres formas distintas y su
probabilidad sera la suma de las probabilidades de estos tres sucesos.

P(A4NBAC)+P(AnBAC)+ P(4nBAC)=
=P(4)P(B)P(C)+P(4)P(B)P(C)+P(4)P(B)P(C)=

=(1-0.6):0.75-0.8+0.6(1-0.75)-0.8 +0.6-0.75:(1-0.8) =[0.45

La probabilidad de suspender solo una de las tres asignaturas vale 0.45.
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c) Si llamamos D al suceso “suspender solo una de las tres asignaturas” nos piden calcular
P(Z /D). Sabemos que P(D) =0.45. Aplicamos el teorema de Bayes.

_ P(4nD) P(4nBnC) P(4)P(B)P(C)
P(A/D): P0) - PO - (5} _

_(1-0.6)-0.75-0.8
- 0.45 -

3 =0.5333
15
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Pregunta 2.

Contesta justificadamente los siguientes apartados:

(a) En un reparto de tierras una de las parcelas esta delimitada por las curvas
y=+vA—1z,y=+4- 4z e y = 0. Ayudéndote de la Figura 1, determina el
drea de esa parcela. [1 punto] '

(b) En dicha parcela el propietario decide hacer una piscina rectangular, de tal
manera que uno de sus lados est4 en el eje y = 0, véase la Figura 1. Calcula el
drea méxima de la piscina. [1 punto]

----- vicax
—_—
Figura 1: Parcela con piscina
Solucion:
a) Hallamos los puntos de corte de las graficas con el eje ¥ =0.
y:0*4_x}:>d4—x —0=>4-x=0=[x=4|
y =
7 :0“4_4x}:> VA= dx=0=4-4x=0=[x=1|
y =
Afiadimos a la Figura 1 la informacion obtenida y coloreamos la parcela.
V=ad-x
o : <
2 o o
: < i o
i } P
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El area de la parcela la obtenemos como la suma de las areas de la zona 1 y zona 2.
El area de la zona 1 es el valor de la integral definida de 0 a 1 de la diferencia de las dos

funciones: \J4—x —+/4—4x .
! 1 _ .
Area 1= J--\M—x —J4—dxdx = .[(4—1:)1'2 —(4-4x)" dx =
0 0

1

_[(4—;;)””_ 1 (4-40™ }1 | ey @

U2+1 -1 1241 4 32 73,
2 o

1

_ [J(4—4x)3 ) 2(4-x) ]

6 3

[J(4—4)3 . 2y(4-1y ]_[J(ct—of ) 2,/(4-0) ] _
6 3 6 3

]

El drea de la zona 2 es el valor de la integral definida de 1 a4 de y=/4—x.

A'reaIzj.mdx=_i.(4—x)mdx:{_(‘l—x)lml} :[_2\/(4—]{)3:| )

1/2+1 3

|- - - =22 2B =3464°

El area de la parcela es la suma de las dos areas obtenidas: 4— 23 +2./3 =4 unidades
cuadradas.

b) Tomamos un punto cualquiera de la gréfica de y =+/4—x, siendo 1< x <4 y dibujamos la
piscina obteniendo la longitud de sus lados.

Matematicas II. Curso 2026.
Comunidad Auténoma de La Rioja

@ @@@ Autores: Miguel Paz,Javier Zambrana y Juan Antonio Martinez Garcia
Ev e =h www.apuntesmareaverde.org.es

Textos Marea Verde


http://www.apuntesmareaverde.org.es/
http://creativecommons.org/licenses/by-nc-sa/3.0/es/

“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

El 4rea de la piscina es el producto de la base por la altura: A(x)=(x-1)4—x
Derivamos la funcion area y averiguamos cuando se anula su derivada (puntos criticos).

A(x) = (x—1) VA% = A" (x) =A—x + (x—1) —= 2ax) xel

2a—x  2Ja—x

_2(4-x)-x+1 8-2x-x+1_ -3x+9 -3(x-3)
24 —x 2+04—-x 2404—x  24/4-x

) -3(x-3)
Alx)=0=——=0=-3(x—-3)=0=x—-3=0=|x=3
(r) zm (x ) X

Estudiamos el signo de la derivada antes y después de x=3.

. ) -3(2-3
* Antes de x=3 consideramos x =2 y la derivada vale 4"(2)= (2-3) _3 >0.
24-2 22
La funcién 4rea crece de 1 a 3.
e Después de x =3 consideramos x =3.5 y la derivada vale
-3(3.5-3 -
A°(3.5)= ( )_ -L5 <0. La funcion area decrece de 3 a 4.

-~ 2J4-35 205

Como el area crece antes de x =3 y decrece después podemos afirmar que el drea es maxima
para x=3.

Para x =3 el 4rea de la piscina vale A4(3)=(3-1)v4-3 =2 unidades cuadradas.

El area maxima que puede tener la piscina es de 2 unidades cuadradas.
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Problema 3:

Contesta justificadamente los siguientes apartados:

En una tienda de comida para llevar, el producto més vendido se elabora con tres
variantes: A, B y C. Cada variante se vende en dos tamafios: pequeiio y grande. Cada
dia se elaboran las cantidades de cada variante que aparecen en la siguiente tabla:
Al B | @

pequeno | 100 [ 50 | 100
grande | 160 | 150 | 100

De la variante A venden en tienda el 50 %, de la variante B el 60 % y de la variante
C el 40 %. El resto se reparte a domicilio.

a) Escribe la matriz que expresa el nimero de productos segun el tamarno y la
variante. [0.5 puntos|

b) Escribe la matriz que expresa el niimero de productos y el porcentaje segun la
variante y el tipo de venta. [0.5 puntos]

¢) Calcula la matriz que expresa el nimero de productos segin tamano y tipo de
venta. [1 punto] :

Solucion:

a) La matriz que se pide es la que aparece en la tabla.

4 B C
_ (100 50 100)\—> Pequerio
{160 150 100) — Grande

b) Escribimos la matriz que expresa el porcentaje segun la variante y el tipo de venta.

Tienda Domicilio Tienda Domicilio
0.50 1-05\—> 4 05 05\—=4
N=|060 1-06|>B—=>N=|06 04 |—>B
040 1-04)->C 04 06)—>C

c¢) Obtenemos el producto de las dos matrices anteriores.

A B C  Tienda Domicilio

05 05)\—>4
Pequerio <100 50 100
M-N= 106 04 |—B
Grande < | 160 150 100
04 06),>C

Tienda Domicilio
~ [50 +30+40 50+ 20+60] ~ [120 130J—> Pequieiio

80+90+40 80+60+60 210 200 ) — Grande
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Problema 4:
PARTE B (Preguntas 4 y 5.)

Pregunta 4. Contesta solo a una de las siguientes preguntas (4.1 0 4.2)

4.1 Dada la funcién f(z) = ze™,

a) determina su dominio y las ecuaciones de sus asfntotas, [0.75 puntos].

b) Halla los extremos relativos e intervalos de crecimiento y decrecimiento y,
los puntos de inflexién, [0.75 puntos].

¢) Con la informacién obtenida en los apartados anteriores representa la cur-
va, [0.5 puntos].

4.2 Contesta justificadamente los siguientes apartados:

a) [1 punto] Calcula el siguiente limite

2(5%=-1
i 2@ =Y, £ 0.
z—0 a?x?
b) Sea la funcién f(z) = 23(z — 1)+ 1. Demuestra que la ecuacion f'(z) =0
tiene alguna solucién en (0,1), [1 punto].

Solucion:

a) La funcion existe para cualquier valor real, por lo que su dominio es R .
Asintotas verticales. x=a

Como el dominio son todos los nimeros reales la funcion no tiene asintotas verticales.

Asintota horizontal. y =5

b=lim f(x)= limxe™ = lim% =% _ Indeter min acion(L Hépital) =
X—pe X— X—e ez o0

. 1 1 1
= ]_]m = = —=

x—m 4xeh2 4-00- e+°° pre) |§|
Larecta y =0 es asintota horizontal de la funcion.

Asintota oblicua. y =mx+n
Como la funcion tiene asintota horizontal no tiene asintota oblicua.

b) Obtenemos los puntos criticos de la funcion.

f(x)= xe = f(x)= e +Jc(—4x)e_2’(1 e _4xte™ = (1—41{2)(3_2"2

[(x)=0=(1-4x")e™ =0= {7 20} > 1-4x’ =0=

1
:>4x2:1:>x2:Z:> x=,—-=%
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Sustituimos estos valores en la segunda derivada.

f(x)=(1-4x)e™ = f7(x) =—8xe™ +(1-4x7)(-4x)e™ =

= —gxe ™ +(—-4:Jc+16:3r3’).e'2"1 :(—123«'+161{3)e'2;EQ = f7(x)= ‘ilx(«!lx2 —3)3'2"2 =

(22 o Z] ) e

-1 . . . .. -y
Para x = 5 la primera derivada se anula y la segunda tiene un valor positivo. La funcion
.- ; -1
presenta un minimo relativo en x = 5
Para x = % la primera derivada se anula y la segunda tiene un valor negativo. La funcion

- - 1
presenta un maximo relativo en x = 5

Estudiamos el signo de la derivada antes, entre y después de x=—0.5y x=0.5.

o Enelintervalo (—0,—0.5) tomamos x =—1 y la derivada vale
-3

f(-1)= (1—4(—1)2).9‘2(‘”2 =— <0. La funcion decrece en (—=,—-0.5).
e

* Enelintervalo (-0.5,0.5) tomamos x =0 y la derivada vale
/(0)=(1-4-07 )e‘”2 =1>0. La funcién crece en (-0.5,0.5).

¢ Enelintervalo (0.5,+0) tomamos x =1 y la derivada vale

f()=(1 —4-12).9‘2'11 = g <0. La funcion decrece en (0.5,+0).
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La funcion decrece en (—o0,—0.5)(0.5,+0) ycrece en (—0.5,0.5).

Para obtener los posibles puntos de inflexion averiguamos cuando se anula la segunda
derivada.

x=0

S (x)=0=—4x(4x’ -3)e™ =0
A4x* —3=054x' =35 |x=, [- =2

o . . +4/3
La funcion tiene tres puntos de inflexion: x=——, x=0y x=——.

3
2
¢) Hacemos una tabla de valores y dibujamos la grafica de la funcion-

x f(x)= xe®

-1 —e?=-0.13
—J3/2 | —0.19 Punto de inflexion
-1/2 —0.3 Minimo

0 0 Punto de inflexion
1/2 0.3 Maximo
J3/2 | 0.19Punto de inflexién
1 e’ =0.13
g}uuuma

Pto inflexion

. Prto inflexion

.
)
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Solucion 4.2:

a) Calculamos el limite pedido.

x X—sinx
2] —-—1 2 — . ;
sin x : sin x _ 2(x—sinx) 2 x-sinx
Ii o) =lim — :hm“—_: “hmz—_:
=0 a’x =0 ax =0 g'x sinx a’ 0 x“sinxy

2(0—sin0 _ : -

= % 0. Indet er min acion(L Hdpital) = % lim _l COS;C =
a -0°sin0 0 a” =0 2xsinx+Xx cosx
2 1—cos0

0 .
=— _ - = — = Indet er min acion(L Hépital) =
a” 2-0-sin0+-0"cos0 0

2 .. sinx 2 . sin x

; : : — Ul " =
at x>0 2smx+2xcc~sx+2xcosx+x2(—smx] a* 0 2sinx+4xcosx—x*sinx

=£2-1im sin x :%_
a

2 -
a =0 (2—x )smx+4xcosx

2sin0 _
(2—02)sin0+4-0-0090

— % = Indet er min acion(L Hépital) =

2 .. cosX

at =0 _2;vcs'1n:vc+(2—::c2 )003x+4cosx+4x(—sinx]

2 cosQ 2 1

@ —2:0-sin0+(2-0")cos0+4cos0+4-0-(—sin0) 6a’ |3d’

b) Aplicamos el teorema de Rolle a la funcion f(x)=x’ (:c—l)2 +1 en el intervalo [0.1]. La
funcion es continua en el intervalo [0,1]. La funcion tiene una expresion polindmica y es
derivable en (0,1).

Se cumple que £(0)=0°(0-1)" +1=1y f(1)=1(1-1)" +1=1, por lo que f(0)=f(1).
Podemos aplicar el teorema de Rolle y afirmar que existe ¢ (0,1) talque f'(¢)=0.
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OTRA FORMA DE RESOLVER EL APARTADO b)
También podemos hacerlo calculando la inversa y encontrando sus raices.
Encontramos la expresion de la derivada de la funcion.

f(x):ch(:ﬁc—l)z+1:>‘}"’(Ja:):3x2 (Je:—l)2 +x°2(x-1)=>

= f/(x)=(x-1)[3x7 (x—1)+2x" |=(x-1)[3x" -3x" + 2x" | = (x-1)[ 5x" -3x" | =

= F(1)=2 (x-1)(5x-3)

Buscamos los valores que anulan la derivada.

-

x=0
F(x)=0=x*(x-1)(5x-3)=0=1x-1=0—>x=1

5x—3=0->5x=3—> x:%:(}.ée(o,l)

“

La derivada se anula para x = % =0.6 que pertenece al intervalo (0, 1).

a) Hallamos la ecuacion del plano m que contiene los tres primeros puntos de apoyo.

(3.817/2)ex] u=(3.8.17/2)-(2.8.8)=(10.1/2)
(4.6.37/4)ex{=v=(4.637/4)-(2.8.8)=(2.-2.5/4) | =
(2.8.8)ex (2.8.8)ex

w'=2u=2(1,0,1/2)=(2,0,1)
V=dy=4(2,-2.5/4)=(8,-8.5)} = 7
(2.8.8)ex

x-2 y-8 =z-8
2 0 1
8 -8 5

0=

=0+8y— 64 —16z+128—0—-10y+ 80 +8x— 16 = 0=

=8x—2y-16:+128=0=|7:4x— y—8-+64=0]

El plano que contiene el toldo tiene ecuacion 7:4x—y—-8z+64=0.
b) Para que los cuatro puntos sean coplanarios el cuarto punto debe pertenecer al plano .

midx—y-8z+64=0

(5163) }:>4s—16—64+64=0:»4s=16:>
5,16,8)ex

Para s =4 los cuatro puntos de apoyo son coplanarios.
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c¢) Hallamos la distancia del punto (0, 0, 5) al plano m que contiene el toldo.

Hdx—y-8z+64=0 4-0-0-8-5+64
P(0.03) }3(3(P,?T): ‘ b | = 24 =E=2.6666merros
P(0,0,5) J42+(—1)2+(—8)2 BL 9

Se cumple que el altavoz esta a mas de 2 metros de distancia del toldo y la instalacion del
altavoz en el punto (0, 0, 5) es correcta.
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Problema 5:

Pregunta 5. Contesta solo a una de las siguientes preguntas (5.1 0 5.2)

5.1 Contesta justificadamente los siguientes apartados:

En un chiringuito de playa se instala un toldo para los clientes. El toldo se coloca
en los siguientes puntos de apoyo: (3,8,17/2), (4,6,37/4), (2,8,8) y (s,16,8),
con s € R.

a) Determina la ecuacién del plano que contiene al toldo. [0.75 puntos|
b) Calcula el valor de s para que los cuatro puntos sean coplanarios, es decir,
estén en el mismo plano. [0.75 puntos]

c) Se quiere instalar un altavoz para poner miusica y este debe estar como
minimo a 2 metros de distancia del toldo, ;estara correctamente colocado

si el altavoz est4 en el punto (0,0,5)? [0.5 puntos]

5.2 Contesta justificadamente los siguientes apartados:

T = =2\,
Sean 1 tas 7 : = Y 3—z—l'yq' y=A
can lasrectas 7: - =y —3= Ly = A,
<2 =2 z=1+A,

a) Estudia la posicién relativa de las dos rectas 7y s. [1 punto]

b) Determina la ecuacién del plano que pasa por el punto P = (1,1,-1) yes
paralelo a las dos rectas r y s. [1 punto]

Solucion:

a) Hallamos un vector director y un punto de cada recta.

v =(21-2 x=-24 — 511
— — Vv = — u =(—
r:;:.vlzzl:{, (2.1.-2) i 3{5 (-2.11)

-2 P.(0,3,1) o1y lG(000)

Los vectores directores de las rectas no tienen coordenadas proporcionales y las rectas no son
ni paralelas ni coincidentes.

u, =(-2,1,1)

Las rectas se cortan o se cruzan. Calculamos el valor del producto mixto [17;,;3 , RQSJ .

£(0.31) PO =(0,0,1)-(0,3,1)=(0,-3,0
= =B UL (Vo L =1V,
0001 (0.0.1)-(0.3.1)=( )
v =(21-2) 2 1 2
i =(-211) t=[vanBQ|=[-2 1 1]=0+0-12-0-0+6=-6=20
PrQs :(0’_390) 0 _3 O

Como el producto mixto es distinto de cero las rectas se cruzan (tienen distinta direccion y no

coinciden en ningln punto).
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b) El plano paralelo a las dos rectas » y s tiene como vectores directores los vectores directores
de las dos rectas.

;":17 (2.1.-2) x-1 y-1 z+1
v=u, =(2L) =72 1 -2|=0=
P=(LlL-l)ex 2 1 1

::>x—l+4y—ﬂ+2:+,§+2:+}f—2y+§\+2x—\2=0:>‘9r:3x+2y+4:—l=0

El plano buscado tiene ecuacion 7:3x+2y+4z—-1=0.
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RESPUESTAS CONVOCATORIA EXTRAORDINARIA

L:LR PRUEBA ACCESO A LA UNIVERSIDAD (PAU) CONVOCATORIA:
FASE GENERAL EXTRAORDINARIA
CURSO: 2026
UNIVERSIDAD . A
DE LA RIOJA MATERIA: MATEMATICAS I

Problema 1:

Pregunta 1.

En una prueba de diagnoéstico médico se hace la medicion de cierto indice que sigue una
distribucion normal. Los indices tipificados de dos individuos fueron 0.6 y —0.8 y sus indices reales
son 109 y 88, respectivamente.

Calcula:

a) la media y desviacion tipica del indice analizado. [1 punto]

b) entre que valores simétricos respecto a la media esta el indice del 80% de los individuos de
dicho estudio. [1 punto]

(Véase la tabla simplificada de la normal tipificada que aparece al final del examen)

Problema 2:

Pregunta 2.

Contesta justificadamente los siguientes apartados:

En Semana Santa, dos pasos salen en procesion por dos calles perpendiculares. El primer paso
sale de la iglesia A a 3 km/h y el segundo sale a la misma hora de la iglesia B a 2.8 km/h, ambos
en sentido al mismo cruce de las calles. La distancia de la iglesia A hasta el cruce es de 2.2 km y
desde la iglesia B hasta el cruce, de 2 km.

a) Determina en qué momento la distancia entre los dos pasos es minima. [1.75 puntos]
b) Determina la distancia minima. [0.25 puntos]

Problema 3:

Pregunta 3
Contesta justificadamente los siguientes apartados:

a) Dos productos A y B compiten en el mercado. Sus demandas x, ¥ x, estan relacionadas con
sus precios, p, v p,, por las siguientes ecuaciones de demanda:
1 1
Y =1T-2p, 43P % =20-3p, 4P,
Las ecuaciones de oferta son:
1 1 1
=2+4x,+=x,, =2+=x,+—x
Pa aT3h Py Syt
que dan los precios a los cuales las cantidades x, y x, estaran disponibles en el mercado.

Calcula los valores de equilibrio de x,, x,, p, ¥ p, que resuelven el sistema planteado:

1 0 2 -1/2)(«x 17
0 1 -1/2 3 ||x | |20
-1 -1/3 1 o ||p |
-1/4 -1/2 0 1 Jp,
[1 punto]

b) Dada la matriz

11
1 2
11
1 3
Calcula 4=1,-X [X ‘X ) ' X' y comprueba que es idempotente, es decir, que 4" = 4.
[1 punto]
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Problema 4:

PARTE B (preguntas 4 y 5.)

Pregunta 4. Contesta solo a una de las siguientes preguntas (4.1 0 4.2)

4.1 Halla el area total de la figura limitada por y=x*, y=2x e y=x. [2 puntos]

1 . .
4.2 a) Seaf[x) = Ex’ —2x7 4+3x+1. Determinar todas las ecuaciones de las rectas tangentes

horizontales a la grafica de la funcion £ [1 punto]
b) Dados a.b e B, estudia la continuidad de f, en funcion de a, b, para todos los puntos de
& de la siguiente funcion: [1 punto]

Al

e™", st x<l,
f(x)=1e, six=1
e—ax+], six=1

Problema 5:

Pregunta 5. Contesta solo a una de las siguientes preguntas (5.1 0 5.2)

5.1 Contesta justificadamente los siguientes apartados:
¢ 11
Sean la recta » :% ¥ Z—] y el punto P =(0,1,1)

a) Determina la ecuacion del plano que pasa por el punto P y es perpendicular a la recta ». [1

punto]
b) Halla la distancia de P a la recta r. [1 punto]

5.2 Contesta justificadamente los siguientes apartados:
Determina los valores de a para que los planos de ecuaciones:

Tix+y+z=1
mia-l)x+y+z=a
7 ix+(a-1)y-z=0

a) se corten en un punto. En este caso, determina el punto de corte. [1 punto]
b} se corten en una recta. En este caso, determina la recta en su forma parametrica. [1 punto]
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Problema 1:

Pregunta 1.

En una prueba de diagndstico médico se hace la medicion de cierto indice que sigue una
distribucion normal. Los indices tipificados de dos individuos fueron 0.6 y —0.8 y sus indices reales
son 109 y 88, respectivamente.

Calcula:

a) la media y desviacion tipica del indice analizado. [1 punto]

b) entre que valores simétricos respecto a la media esta el indice del 80% de los individuos de
dicho estudio. [1 punto]

(Véase la tabla simplificada de la normal tipificada que aparece al final del examen)

Solucion:

a) Sea X la variable aleatoria que nos offece la medicidn de cierto indice. X' =N{(0).

X -y
oy

A =109 >:>=]_ﬁ=mg—_ﬂ:>{]_ﬁa=109—;::> w=109-06c
Z=06 “

Z=X_‘“1

7 88— 1
X =288 = —0.8 = £ = 08c=88—-pu=|u=88+028c
o
£Z=-02%8
u=100-06c 21
=88+080=10-0b60c=1dc=21=|c=—~=15|=
u=88+03%c 14
= |1 =109-0.6-15=100]
La media es 100 v la desviacion tipica es 13,
b) Nos piden hallar “a” tal que P(100—a<X <100+a)=0.8.
Tipificamos
P(100-a£ X £100+a)=08= 5 _X-1001=
T
100-a-100 100 +a-100 -
P[ g8 ]=ﬂ.3:ﬁ[—agzgi_]=ﬂ.3:>
15 13 13 15
=plz<l|-plz<-Z|-08=p|z< 2 |-plz22 208>
15 15 15 15
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—plz<l_|1-plz<L||—08=2P|z< L |-1-08=
15 15 15

= 1—‘;= 128=[a=1.2815-192]

2 0 ool ooz 003 004 005 006 0,07
00,5000 0,5040 0,5080 0,5120 05160 05199 05239 0,5279
‘01 05308 05438 0,5478 0,5517 05657 05596 05636 0,5675
0.2 05793 05832 05871 05010 05048 05987 06026 06064 0,
03 06179 06217 06255 06293 06331 06368 06406 0,6443 06480
04 06554 06501 06628 06664 06700 06736 06772 LEBOE 06444
05 06915 06050 06985 07019 07054 07088 07123 D7157 07490
0,6 0,727 072491 0,7324  0.7357 (0. 7380 07422 0.7454 074806 0,717
07 07580 07611 07642 07673 07704 07734 07764 07794 0.7
0,8 07881 07910 0,7939 0,7967 0,7995 08023 08061 08078 08406

0.0 08150 08186 08212 08235 08264 08289 08315 08340 ;
1 082413 024328 02461 02485 08508 08531 02554 08577
1 (,8643 00,8665 01,5720 DETTO 08790

El intervalo buscado es (100—19.2, 100+19.2)=(80.8, 119.2).
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Problema 2:

Pregunta 2.

Contesta justificadamente los siguientes apartados:

En Semana Santa, dos pasos salen en procesion por dos calles perpendiculares. El primer paso
sale de la iglesia A a 3 km/h y el segundo sale a la misma hora de la iglesia B a 2.8 km/h, ambos
en sentido al mismo cruce de las calles. La distancia de la iglesia A hasta el cruce esde 2.2 km y
desde la iglesia B hasta el cruce, de 2 km.

a) Determina en qué momento la distancia entre los dos pasos es minima. [1.75 puntos]
b) Determina la distancia minima. [0.25 puntos]

Solucion:

a) Hacemos un dibujo de la situacion planteada situandola en unos ejes de coordenadas donde el
cruce de las calles esta sitnado en el origen de coordenadas.

Afg, 2.2

Al (022 ¥
L3

By, )
.

Cruce Bij-(2-28.0)

Desde la iglesia A la procesion avanza a razon de 3 km'h, por lo que conforme pasen f horas
1a procesion se encuentra en el punto A(t)=(0,2.2—3¢).

Desde la 1glesia B 1a procesion avanza a razom de 2.8 km'h, por lo que conforme pasen f horas
1a procesion se encuentra en el punto B(z)=(2-2.820).

La distancia entre las dos procesiones es 1a hipotenusa del triangulo rectangulo de catetos
22-3tvy 2-28¢.

3

d(t) =.J{2_1—3r]3 +(2-28)" =4/4.84 40 ~132¢ + 4+ 7848 ~11.2¢

d(t)=+/16.84t" —24 41 +8 84
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Averiguamos cuando se anula la derivada de 1a funcion distancia.

d(t) = 16845 2441+ 884 = d"(1)= — om0t 204
© 2.16.84 - 24 41 +8.84

33.68f—24 .4
241684 —24 41 +8 84

d(t)=0= —0=33.68-244=0=

= 3368i=244=|f= 244 0.7245

33.68

La funcion presenta un punto critico en #=10.7245 . Estudiamos el signo de la derivada antes y
despues de este valor.

* Antes de 1=0.7245 tomamos =025 v Ia derivada vale
d'{ﬂ_5]= 3368-05-244 _ —-7.56
2.\3'145.8&1-[!.5j -244-05+8.84 +
1=0.7245.
» Despues de £ =0.7245 tomamos £ =1 y la derivada vale
d'ﬁ]: 33.5?-1—24.4 _ 0128
2,\,’16_34-1' -2441+884 +

< (). La funcion decrece antes de

=0 . La funcidn crece después de 1 =0.7245.

La funcion decrece antes y crece despues de ¢ =0.7245. La funcion tiene un minimo relativo
en dicho valor.

La distancia entre 1as dos procesiones es minima al cabo de 0.7245 horas, es decir, al cabo de
aproximadamente 43 minutos v 28 segundos.

b) Calculamos el valor de la funcion distancia para r=0.7245 > 4 { 0.7245).

a’(ﬂ.?.’l%j = J16_84-D_?2452 —244-0.7245+8.84 = 0.035

La distancia minima entre las dos procesiones es de 39 metiros.
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Problema 3:

Pregunta 3
Contesta justificadamente los siguientes apartados:

a) Dos productos A y B compiten en el mercado. Sus demandas x, ¥ x, estan relacionadas con
sus precios, p, v p, . por las siguientes ecuaciones de demanda:
1 1
Y =1T=2p, 4 5Py % =20-3p, 40P,
Las ecuaciones de oferta son:
1 1 1
pa—2+xa+§xb, pb—2+Exb+Zxa

que dan los precios a los cuales las cantidades x, y x, estaran disponibles en el mercado.

Calcula los valores de equilibrio de x,, x,, p, ¥ p, que resuelven el sistema planteado:

1 0 2 -1/2)( x, 17

0 1 -1/2 3 |[x| |20
-1 -1/3 1 0o ||p |
-1/4 -1/2 0 1 ),
[1 punto]

b) Dada la matriz

11
1 2
11
1 3
Calcula 4=1, - X[X’X} I X' y comprueba que es idempotente, es decir, que 4" = 4.
[1 punto]

Solucion:

a) Besolvemos el sistema asociado a 1a igualdad matricial dada

1
x.=17T-2p, +Ep_5

1 1 1
X, =20_3pa+%ﬁ.t P, =2+[1?—2}.‘-‘= +Eﬁ5]+§(1ﬂ—3pa +Ep“]

1 1 1 1 1
=24+x, +-X =2+~ 20-3 - —117-2 -
B, 3 ) pg +2[ Pa+1ﬁ;]+4( F."'Epaj

P —2+1x+1x
B 2:‘1 4u

ip, =ﬁ+3(1?—2pﬂ +%paJ+(1=]—3pa "‘%P,]
= =

1
4p, =8+ 1(1‘]_315% +%an+(l?—2pu +Epaj
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3p,=6+31-6p +1.5p, +20-3p, +03p, :}S.ﬁpﬂ =77-13p,] -
4p, =8+40-6p, +p +17-2p_+05p, 95p, =65-p, J

85p,=71-15p, 1105 323

= =85(85-95p |1=T7T-15p, ==—— =77-15p. =
Fu=55_9-5ﬁa { .P&:I .P& 1 4 P& .Pb
1902
= 2210-323p, =308-6p, = 1902=317p, = |p. =f=ﬁ =

1
=17-28+>6=4
X, 3

=[p.=65-956=9=

xa=20—3-ﬁ+%-3=ﬁ

Lasoluciones x =4, x, =6 p =8 p, =6.

b) Obtenemos la expresion de {X"}f}

1

111 11
Xrx=

[1:13}1

1

(1414141 14241437 (4 7
TH1424143 1+44149) 17 15

b, -

lad +— ka3

|X’X‘|=E 12‘=5n—49=11¢ﬂ

; . 4 70
o Ad((xx)) A‘f[? 15J 1(15 -7
(rx) = -L
o | x] 11 1-7 4
Obtenemos la expresion de la matriz A
1 000y /1 1Y
4 01 00 |1 2(1/15 -Ty1 111
A=1-X|XX) X'= - — =
! { j 001 0 |1 111[—]‘ 41[1 21 SJ
000 1)1 3)
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L= R = B = |

0 1
0| 11 2{/15 -Ty1 1 1 1)
ol 1111 1ll-7 401 213}
1 1

0) 15-7 —T+4

) 748111 1
o| 11) 15-7 —7+4 [1 21 3)
1 15-21 —T+12

L= == TN 0 = |

=D e R
=1
(=
—
LN
|
—
i=

I
.
L= — I — T
=T T,

1000, (8 -3
01 00| 1|1 11111
=0010113—3[1213]=
0001 % 5,

1 00 O 8-3 8-6 8-3 8-9°
_1}11]1] 1 1+1 1+2 1+1 1+3 _
|00 1 0| 11/ 8-3 8-6 8-3 8-9 |
0001 —6+5 —6+10 —6+5 —6+13)

11 0 0 00 502 35 -1 6 -2 -5 10
1[0 110 0 12 3 2 4| 1|2 8 -2 4
1o o 11 o) 11ls 25 -1 115 2 6 1

0 0 0 11 1 4 -1 9 1 -4 1 2

6§ -2 -5 1

) 1/-2 8 =2 4
Lamatrzqueda A=101 o 5 o
1 -4 1 2

phamos que 1a matriz A& es idempotente: 4° = 4
Compr q mp

6 -2 -5 17 (6 =2 -5 1

, 1|2 8 2 ~4|1|2 8 2 4
11-5 =2 6 111

1 4 1 2 1 4 1 2

11-2 8 2 -4

6 =2 -5 1Y 6 -2 -3
115 -2 6 1
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36+4+25+1 -12-16+10—-4 -30+4-30+1 6+8-5+2
1| -12-16+10-4 4+64+4+16 10-16-12-4 —2-32-2-8|
T121] -30+4-30+1 10-16-12—-4 25+4+36+1 -3+8+6+2 |

6+8-5+2 -21-32-2-% -5+8+6+2 1+16+1+4

66 -22 -35 11 6 -2 -5 1 6 -2 -5 1
1|22 088 -2 44 10208 -2 4 1|2 8 2 A4
121-55 -2 66 11| 121 |-5 =2 6 1| 11/-5 =2 6 1

11 -4 11 2 1 -4 1 2 1 -4 y)
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Problema 4:
PARTE B (preguntas 4 y 5.)
Pregunta 4. Contesta solo a una de las siguientes preguntas (4.1 0 4.2)

4.1 Halla el area total de la figura limitada por y=x*, y=2x e y=x. [2 puntos]

1 . .
4.2 a) Seaf[x} = Ex’ —2x% +3x+1. Determinar todas las ecuaciones de las rectas tangentes

horizontales a la grafica de la funcion £ [1 punto]
b) Dados a.b e F, estudia la continuidad de f, en funcion de a, b, para todos los puntos de

& de la siguiente funcion: [1 punto]

™'t six<l,
f(x)=1e, six=1
e—ax+], six=1

Solucion 4.1:

Dhbujamos las graficas de las dos rectas v la curva para establecer la figura de la cual
queremos hallar zu drea.

Hallamos los puntos de corte entre las graficas.

o x=0
'b__x}::>r‘=x::ax"—x=ﬂ::x[:r'—1']=ﬂl:> r=-1

y=x x=1

e x=0

P s s o =0 x(x-2)=0>

y=2x : P -l=02x=%7

avier Zambrana y Juan Antonio Martinez Garcia
www.apuntesmareaverde.org.es

Matematicas II. Curso 2026. Autores: Miguel Pa

Comunidad Auténoma de La Rioja

e
Textos Marea Verde


http://www.apuntesmareaverde.org.es/
http://creativecommons.org/licenses/by-nc-sa/3.0/es/

“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

El drea de la region dehimitada por las tres graficas es simétnica. Sera el doble del area de la
region situada en el primer cuadrante. Caleulamos esta area como la suma de la integral defimda

de 0 a 1 de la diferencia entre la recta y=2x & y=x v la integral definida entre 1 v /2 dela
diferencia entre larecta y=2x vlacurva y=x".

| I 27T 1* 00 N
1\1’— ﬂ': x‘ﬁ: — = e — =
J o=, [1_-0 1722

".3 ST
T I P R S T A o
—xd=|xr-—| = — |- I'—=|=2——-1+—=|-
[ 2= [x 41 (+2) 1 4 R I
El area total de la figura Imitada por y=x", y=2x e y=x vale:
.ﬂ.frm=1[%+}lj=%=l.5 unidades cuadradas
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Solucion 4.2:

a) Para que una recta tangente a la curva en x =a sea honzontal su pendiente debe ser 0, por lo
que debe ser f"{a)=0. Averiguamos cuando se anula la derivada de la fincion.

J"l:x:|=%x1 -2 +3x+1= frx)=cx" —4x+3

|

442
] — 3:_]_’
4i.,|| —4) -4-3 4+
Fix)=0=x-4x+3=0=x= (4) _Axi_ |2
2 2 4-2
—=|l=x
2
La recta tanpente a la curva en x=1 es honzontal
1 s 2, 2 7
f{xj=§-1 -21 +:r1+1=E
Fr1)=1-4+3=0 = y-1=0(x-1)=|y=1
y=f(1)=s(1)(x-1)

o

La recta tanpente a la curva en x=3 es honizontal

f[3}=%-3*—1-31+3-3+1=1

f{ﬂ:l 3F-4-3+3=0 ‘:“,}’—1={'I:I—3}:}
y-f(3)=703)(x-3)

Las dos rectas tangentes honzontales a la grafica de la funcion [ son: }'=% e y=1.
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T

"

b) En el itervalo (—o,1) la funcion tiene la expresion f(x)=¢"" . que es una exponencial y por
tanto contmua.
Enel intervalo (1,42} la funcion tiene la expresion f{x)=e—ax+1, que ez una funcion lineal

v por tanto contmua.
Averiguamos cuando es continua la fimcidn en x=1.
fll)=e

lim 7 (x) = im e~ = &°*

LIEI{I}=LI:::_[E—M +tl=g-a+l

lim £ (x) = lim £ (x)= £ 1)

L e=g =g—a+l=

=g sa+b=1
{E ¢ =1+b=1=[5=0]

=
e—a+1=e:}

La funcion es continua para a=1vy #=0.
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Problema 5:

Pregunta 5. Contesta solo a una de las siguientes preguntas (5.1 0 5.2)

5.1 Contesta justificadamente los siguientes apartados:
¢ 11
Sean la recta » :% ¥ z—] y el punto P =(0,L1)

a) Determina la ecuacion del plano que pasa por el punto P y es perpendicular a la recta ». [1

punto]
b) Halla la distancia de P a la recta r. [1 punto]

5.2 Contesta justificadamente los siguientes apartados:
Determina los valores de a para que los planos de ecuaciones:
Tix+y+z=1
mia-l)x+y+z=a
7 ix+(a-1)y-z=0

a) se corten en un punto. En este caso, determina el punto de corte. [1 punto]
b} se corten en una recta. En este caso, determina la recta en su forma parameétrica. [1 punto]

Solucion 5.1:

2) El plano m perpendicular a la recta » tiene como vector normal el vector director de la recta.

z—11
-1

r:%=_p= =¥ =(3L-1)

=v,=(3,1,-1 3x+y-z+D=0
n=v,=(3L ﬂ::x Ty =30+1-1+D=0=
P{OLl)ex I POL)ex

= D=0=[r3x+y=2=0
El planc que pasa por el punte P vy es perpendicular a la recta r tiene ecuacion x:3x+y—-z=0

b) Hemos hallade el plano que pasa por P v es perpendicular a larecta rr 7:3x+y—z=0.
r

P e

Hallamos el punto () de corte del plano con la recta ».

. x=34
0 y0 z- =(3.1,-1
x-0_y-0_z 11:{». GL-n_ 1)
4,(0.0.11) z=11-1

=34
* ; =3(34)+A-(11-2)=0= 94+ 1-1142=0=
rF V=
r=11-4
x=31=3
—1li=11=4i=1={y=1 =[e(.110)
z=11-1=10
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La diztancia del punto P a la recta r es el madulo del vector que une los puntos Py Q.

0(3.110)

P{'}-.]-.lj }:} PE ={3._1,1E']'—{':|,1,1:| ={3,D,9}

d(P.r)=|Pg| =43 +07+9" = B0 = (310 =949 u

La distancia del punto P a la recta 7 vale 3410 - 9.49 unidades.
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Solucion 5.2:

1 117
El sistema de ecuaciones planteado tiene como matriz de coeficientes 4= a-1 1 IJ}'
I a-1 -1
1 1 1 1N
como mairiz ampliada 4/ B=|a-1 1 1 al.
1 a-1 -1 0
Averignamos cuando se anula el determinante de la matniz de coeficientes.
1 1 1
ld=la-1 1 1|=-1+1+(a-1) -1+a-1-a+1={a-1) -1=
1 a-1 -

=g -2a+l-1=a -2a

|[d=0=a -2a=0=ala-2)=0= a=0

a=2
Analizamps tres sitnaciones diferentes.

CASO 1. a=0 v az2
En este caso el determinante de A ez distinto de cere v su rango es 3, al 1zual que el rango
de la matriz amphada v el mimere de incognitas. El sistema tiene una dnica selucion.

CAS0 2 a=0
En este caso el determinante de A ez nulo v su rango ez menor de 3. La matriz ampliada
1 1 1 Iy
gqueda 4/ B=(-1 1 1 0| Utiizamos el metodo de Gauss para obtener un sistema
1 -1 -1 0
tnangular equivalente al proporcionado.
{ 11 N0 Fila 2* + Fila 1*
aB=|1 1 1 o= P 1Y
R “11 111
o 0 2 2 I-+NuevaFila2®
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Fila3* — Fila I* L

1 -1 -1 0© 0 a0

-1 -1 -1 -1 = =
0 -2 2 -

0 -1 -2 -1-— Nuevakila3

Fila 3 +Fila 2* 48
0 2 2 1 1111
o 1 2 1 =[(0 2 21
0 0 0 0-—NuevaFila3® “,_E’,_‘,:' UJ

Los rangos de A v A/B son iguales a 2, menores que el mimero de incognitas. El sistema tiene
mfinitas soluciones.

CAS0 3. a=2
En este cazo el determinante de A es nulo ¥ surango es menor de 3. La matnz ampliada

11 1 1

queda A/F=|1 1 1 2| Utilizamos el método de Gauss para obtener un sistema
11 -10

triangular equivalente al proporcionado.

Fila2* — Fila 1*
1101 2
2141 -1
L0 190 0 1o NuewFila2®

Fila 3* — Fila 1°
1 1 -1 0
-1 -1 -1 -1
0 0 -2 -1-NuevaFila3

AR ™

11 1 1
{Fila®® & Fila2}=|0 2 -2 -1
00 0 1
4 )

Elrango de A es 2 velde A/B ez 3. Los rangos son distmtos v el sistema no fiene sclucion.

a) Para cualqueer valor de a distinto de 0 v 2 el sistema planteado tiene una tmeca selucion que es
el puntc de corte de los tres planos.
Determinamos las coordenadas del punto de corte de los tres planos para a=0 v a# 2 usando
el método de Cramer.
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1 1
a 1
e 0 a-1 - =—1+D+ﬂ' —a-0+a-a+l _ a—a El:ﬂ—l]'=ﬂ—1
1 1 1 ala-2) ala-2) ala-2) a-2
a-1 1 1
1 a-1 -1
1 1
a-1 a ‘I
oo 1 0 - _—a+tl+l-a+a-1+0_  —a -1 1
gy 1 1 1 ala—-2) ala-2) a-2 2-a
a-1 1 1
1 a-1
1 1 1
a-1 1
o1 a-10 _O+a+(a-1) -1-0-afa-1) _a+a'-2a+1-1-a'+a _
1 1 1 a{a-2) ala-2)
a-1 1 1
1 a-1 -
0
=m[.:1—2:|=0
Lasnlucﬁuesx—:_;,_}?=q1 v z=0. El puntc de corte de los tres plancs tiene
1

denadas 0
eoor [aElaJ

b) Los planos se cortan en una recta para a= 0. Hallamos la ecuacion de la recta mterseccion de
los planos partiendo del sistema friangular equivalente obtenido en el apartado anterior.

48 ™y
1 1 11 r+y+z=l x+;|;+z=1] x+y+z=1
o221 ::-~1 tasod 1 = 1 =
0000 7 "’”"E J F=37*
—_—

4
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.I=l
2
:::.:+l—z+z=1:}x=l:} 4_}=l—.-5i‘,'.-?.E[R
2 2 2 0
=4

La recta mierseccion de los tres planos tiene ecuaciones parametricas r-J y

I
B b b

-A A=k

k4
Il
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